Теорема ван Обеля про треугольники
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На просторах Интернета нашлась интересная теорема. Её суть поясним на примере. 
Пусть дан треугольник ABC, в котором через внутреннюю точку M проведены три чевианы [image: image2.png]AA,
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. 
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Сформулируем теорему для произвольного треугольника.

Теорема ван Обеля. Если через внутреннюю точку M треугольника ABC проведены три чевианы [image: image18.png]AA,



, [image: image20.png]BB,



 и [image: image22.png]CC,
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Рассмотрим два способа доказательства. 
I способ. Обозначим площади шести треугольников p, q, r, s, t, u — как показано на рисунке. По свойству площадей имеем:
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По свойству пропорции имеем: [image: image28.png]< |T
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. Тогда 
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По свойству площадей имеем:
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По свойству пропорции имеем: [image: image38.png]p+q _ ptq+t+u
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, откуда следует, что 
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Из равенств (1) следует, что [image: image42.png]MC,
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, что и требовалось доказать.
II способ. Обозначим длины восьми отрезков a, b, c, d, k, l, m, n — как показано на рисунке. По теореме Менелая (см. Теоремы Чевы и Менелая) имеем: 
1) [image: image46.png]


, откуда следует, что 
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2) [image: image50.png]


, откуда следует, что 
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Сложив равенства (3) и (4), получим: [image: image54.png]23
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, что и требовалось доказать.
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